
GIỚI HẠN HÀM  SỐ (Tiết 2) 
1. Lý thuyết:  
Ôn tập lại các định nghĩa, định lí sau : 

a) Định nghĩa 2  
b) Định lí 2 
c) Định nghĩa 3  

Giới hạn tại vô cực 
* Ta nói hàm số ( )y f x  xác định trên ( ; )a   có giới hạn là L  khi x  nếu 

với mọi dãy số ( ) :n nx x a  và nx    thì ( )nf x L . Kí hiệu: lim ( )
x

f x L


 . 

* Ta nói hàm số ( )y f x  xác định trên ( ; )b  có giới hạn là L  khi x  nếu 
với mọi dãy số ( ) :n nx x b  và nx    thì ( )nf x L . Kí hiệu: lim ( )

x
f x L


 . 

 
2. Bài tập : 

Ví dụ 1. Tìm các giới hạn sau: 

1.
3 4

7

(4 1) (2 1)lim
(3 2 )x

x xA
x

 



  2.

2

2

4 3 4 3lim
1x

x x xB
x x x

  


  
  

Lời giải: 

1. Ta có: 

3 4

7

1 14 2
lim 8

3 2
x

x xA

x



   
    

    
 

 
 

 

2. Ta có: 
2

2

3 44 3 1lim
21 11 1

x

x xB

x x



   
 

   

 

Ví dụ 2. Tìm các giới hạn sau: 

1.
2 22 1 1lim

2 2x

x xA
x

  



  2.

2

2

3 2 1lim
1 1x

x xB
x

  


 
  

Lời giải: 

1. Ta có:
2 2 2 2

1 1 1 12 1 2 1 2 1lim lim
2 2 2(2 ) 2

x x

x x
x x x xA
x

x x
 

     


  
 

                     . 



2. Ta có: 
2 2 2 2

2 2

2 1 1 2 1 13 3
lim lim 3

1 1 1 11 1
x x

x x
x xx x x xB

x
x xx x

 

      
  

   
          

   

 

Ví dụ 3. Xét xem các hàm số sau có giới hạn tại các điểm chỉ ra hay không? Nếu 

có hay tìm giới hạn đó? 

1.  𝑓(𝑥) = ቐ

௫మାଷ௫ାଵ

௫మାଶ
       khi 𝑥 < 1

ଷ௫ାଶ

ଷ
               khi 𝑥 ≥ 1

   khi 𝑥 → 1; 

2.  𝑓(𝑥) = ൜2𝑥ଶ + 3𝑥 + 1  khi 𝑥 ≥ 0
−𝑥ଶ + 3𝑥 + 2 khi 𝑥 < 0

    khi  𝑥 → 0 

 

Lời giải: 

1. Ta có: 𝑙𝑖𝑚
௫→ଵశ

𝑓(𝑥) = 𝑙𝑖𝑚
௫→ଵశ

ଷ௫ାଶ

ଷ
=

ହ

ଷ
. 

 

𝑙𝑖𝑚
௫→ଵష

𝑓(𝑥) = 𝑙𝑖𝑚
௫→ଵష

௫మାଷ௫ାଵ

௫మାଶ
=

ହ

ଷ
⇒ 𝑙𝑖𝑚

௫→ଵశ
𝑓(𝑥) = 𝑙𝑖𝑚

௫→ଵష
𝑓(𝑥) =

ହ

ଷ
. 

 

Vậy 𝑙𝑖𝑚
௫→ଵ

𝑓(𝑥) =
ହ

ଷ
. 

2. Ta có: 𝑙𝑖𝑚
௫→శ

𝑓(𝑥) = 𝑙𝑖𝑚
௫→శ

(2𝑥ଶ + 3𝑥 + 1) = 1. 

 

𝑙𝑖𝑚
௫→ష

𝑓(𝑥) = 𝑙𝑖𝑚
௫→ష

(−𝑥ଶ + 3𝑥 + 2) = 2 ⇒ 𝑙𝑖𝑚
௫→శ

𝑓(𝑥) ≠ 𝑙𝑖𝑚
௫→ష

𝑓(𝑥). 

 
Vậy hàm số 𝑓(𝑥) không có giới hạn khi𝑥 → 0. 

 
CÁC BÀI TOÁN LUYỆN TẬP 

Bài 1  Tìm giới hạn 
2

2

2 3 2lim
5 1x

x xC
x x

 


 
  : 

 A.   B.   C. 2 3
6
    D. 0   

Bài 2  Tìm giới hạn 
3 4 6

3 4

1lim
1x

x xD
x x

 


 
  : 



 A.   B.   C. 4
3

   D. 1 

Bài 3  Tìm giới hạn 2lim( x 1 )
x

E x x


      : 

 A.   B.   C. 1
2

     D. 0   

Bài 4  Tìm giới hạn 2 2lim( 3 1 1)
x

M x x x x


        : 

 A.   B.   C. 4
3

   D. Đáp án khác   

Bài 5  Tìm giới hạn  3 3lim 8x 2x 2x
x

N


     : 

 A.   B.   C. 4
3

   D. 0   

Bài 6  Tìm giới hạn  4 4 2lim 16 3 1 4 2
x

H x x x


       : 

 A.   B.   C. 4
3

   D. 0   

 

Bài 7  Tìm giới hạn  2 2lim 1 2
x

K x x x x


       : 

 A.   B.   C. 1
2

    D. 0   

Bài 8  Tìm giới hạn 
2

2

3 5 1lim
2 1x

x xA
x x

 


 
  : 

 A.   B.   C. 3
2

   D. 0   

Bài 9  Tìm giới hạn 
3 3 2

4 4

3 1 2 1lim
4 2x

x x xA
x

   



  : 

 A.   B.   C.
3 3 2

2


     D. 0   

 

Bài 10.  Tìm giới hạn 
3 4

7

(2 1) ( 2)lim
(3 2 )x

x xA
x

 



  : 

 A.   B.   C. 1
16

    D. 0   

Bài 11.  Tìm giới hạn 
2

2

4 3 4 2lim
1x

x x xB
x x x

  


  
  : 

 A.   B.   C.2   D. 0   



Bài 12  Tìm giới hạn 
2

2

2 3 2lim
5 1x

x xC
x x

 


 
  : 

 A.   B.   C. 2 3
4
    D. 0   

Bài 13.  Tìm giới hạn 
3 4 6

3 4

1lim
1x

x xD
x x

 


 
  : 

 A.   B.   C. 4
3

   D. 1   

Bài 14  Tìm giới hạn  2lim 4 1 2
x

C x x x


      : 

 A.   B.   C. 1
2

   D. 0   

Bài 15.  Tìm giới hạn  3 3 2 2lim 1 1
x

D x x x x


        : 

 A.   B.   C. 1
6

    D. 0   

 
ĐỀ BÀI TỰ LUẬN 

Bài 1. Tìm a để hàm số sau có giới hạn khi 2x
2

2

1    khi  2
( )

2 1    khi  2
x ax x

f x
x x x

    
  

. 

  
 
Bài.2 Tìm a để hàm số sau có giới hạn tại 0x 

2

2

5 3 2 1                0
( )

1 2         0

ax x a khi x
f x

x x x khi x

     
    

. 

  

Bài 3 Tìm a  để hàm số . 
2

2

5 3 2 1         0
( )

1 2         0

ax x a khi x
f x

x x x khi x

     
    

 có giới hạn tại 0x  

  

Bài 4 Tìm a  để hàm số . 
2

2

1      khi  1
( )

2 3     khi  1
x ax x

f x
x x a x

    
  

 có giới hạn khi 1x . 

  
 


